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΄Ασκηση 1. Να εκφράσετε τους παρακάτω µιγαδικούς αριθµούς σε πολική µορφή και να τους
σχεδιάσετε στο µιγαδικό επίπεδο δείχνοντας το µέτρο και το όρισµα (γωνία) τους.
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΄Ασκηση 2. Αν για το µιγαδικό z ισχύει ότι |z − (2 + j2)| = √
2 να ϐρεθεί :

(α) Ο γεωµετρικός τόπος της εικόνας του z στο µιγαδικό επίπεδο.
(ϐ) Η µέγιστη και η ελάχιστη τιµή του |z|.

΄Ασκηση 3. Χρησιµοποιώντας τις σχέσεις του Euler, να αποδείξετε τις παρακάτω ισότητες :

(α) cos2 θ = 1
2(1 + cos 2θ)

(ϐ) (sin θ)(sinφ) = 1
2 cos(θ − φ)− 1

2 cos(θ + φ)
(γ) sin(θ + φ) = sin θ cosφ + cos θ sinφ

΄Ασκηση 4. Να αποδείξετε τις παρακάτω σχέσεις, όπου z, z1 και z2 είναι τυχαίοι µιγαδικοί αριθµοί.
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΄Ασκηση 5. Να αποδείξετε τις παρακάτω σχέσεις, όπου z, z1 και z2 είναι τυχαίοι µιγαδικοί αριθµοί.

(α) (ez)∗ = ez∗

(ϐ) z1z
∗
2 + z∗1z2 = 2Re{z1z

∗
2} = 2Re{z∗1z2}

(γ) |z| = |z∗|
(δ) |z1z2| = |z1||z2|
(ε) Re{z} ≤ |z|
(στ) Im{z} ≤ |z|
(Ϲ) |z1z

∗
2 + z∗1z2| ≤ 2|z1z2|

(η) (|z1| − |z2|)2 ≤ |z1 + z2|2 ≤ (|z1|+ |z2|)2

΄Ασκηση 6. Για τις n-στές ϱίζες της µονάδας 1, ω, ω2, ω3, . . . , ωn−1, όπου ω = ej 2π
n =

cos(2π
n ) + j sin(2π

n ), να αποδειχτεί ότι :

(α) 1 + ω + ω2 + ω3 + · · ·+ ωn−1 = 0
(ϐ) 1 · ω · ω2 · ω3 · · · · · ωn−1 = (−1)n−1


